Funcions. L imits. Continuitat. Derivades

Demostreu quela successio determegeneral a, = éscreixent. Calculeu €l limit
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si calculem els productes
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Donada lasuccessio a, = calculeu el valor den quefaque a, =5
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Fem que
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Les solucions de I'equaci6 s6n n=10 i n=-1. Es el terme des& de |a successid
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Calculeu elslimits im ~/n+2- n; Iim gT- n“=
a

ésdel tipus¥ - ¥ . Multipliquemi dividim pel terme conjugat
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Calculeu eslimits lim g‘i+—— -lim c——
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Els dos son limits que presenten I' aspecte 1¥
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Donada lafuncié f (X) = X* - 4X +1 comproveu si existeix algun valor en [0,1] que tingui com
imatge 0

F(x) és unafuncio continua que verificaf(0)=1i f(1)=2. Hi haun canvi de signei segons el teorema de
Bolzano existeix algun valor ¢ en 0<c<1 tal que f(c)=0

Una funci6 es defineix

J[f:’»ax XEOQ
=12 o
Tax

calculeu el valor del parametre a que fa quelafunci6 sigui continua
Calculem elslimitslateralsen el punt O

lim f(x)=lim 3- ax* =3

X® 0 x® 0
lim f(x)= I|m £—¥
x® 0" ax

Aleshoresno hi hacap valor deaquefaci quelafuncié sigui continua en x=0
Donadalafuncio

‘ 2

ax® x£1

f(x) = i

TX+a x>1
estudieu la continuitat i derivabilitat en el punt x=1
Calculem elslimitslateralsen el punt x=1

lim f(x) =lim ax’ =a

X®1" X®1"
lim f(x)—llm Xx+a=a+l
x®1*

L'equacio @ = a +1 noté solucio. Lafuncid no és continuaen x=1 . aleshores tampoc és derivable



Calculeu e domini delafuncié f (X) =+/x? - 2x- 3
Lafuncié téimatges quan X* - 2X- 33 0. Lafuncié g(X) = X* - 2X- 3 ésunaparabolaquetalla

I'eix en elspuntsx=-1y x=3i té imatges negatives en l'interval (-1,3). El domini de lafuncio f(x) son tots
elsreals excepte aguest interval
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{-5

D f(x) =(- ¥.,-1E[3¥)
Calculeu elsvalorsdeai b en lafuncio

iax®* Xx£0
f(x)=i

que fan que f(x) sigui continuai derivable
Si lafunci6 ha de ser continua en x=0

lim f(x)=1limax’ =0

X® 0° X® 0
lim f(x)=Ilim x+b=b
x® 0" x® 0%
d'on b=0. Laderivada de lafunci6 és
, i2ax X£0
f(¥)=i
i1 x>0

Nomeés cal calcular el limit

lim f'(X) = lim 2ax=0

X® 0 X® 0

El valor del limit észero i no pot ser mai igual a 1. Aleshoreslafuncié pot ser continuasi b=0 pero no pot
ser derivable en 0 en cap cas

Calculeu lesderivadesdelesfuncions

y:3xzs'n§ y =4/(2x- 1)° y:ZXx+1

y'=6xsn X +13x2 cos~
2 2 2

3 1
y = (2X- 1)E y= g(ZX- 1)E X =3/2x-1
L 2X-(2x+) _ 1
ys——F—=-

- =
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La dltimade lesfuncions pot derivar-se més facilment fent unes transformacionsinicials
2x+1 1
y= =2+ =
X X

1
Laderivadade 2 és zero, només cal derivar — = x?t
X

Feu servir derivacio logaritmicai calculeu laderivadade Yy =(dn X)*



Iny = In((s'n x)x)
Iny =xIngn x

1 : 1
—y'=Ingn X+ X——Cosx
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Calculeu I'equacio de larectatangent en x=2 delafuncié y =
X

5
Laimatge de 2 enlafunci6 és f (2) = > la recta tangent passa per (2,5/2)

_ L . . 2X-(2x+)]) 1
Laderivadade lafunci6, calculadaen un exercici anterior, és Y= —————— = - —, el valor dela
X X

derivadaenx=2¢és y'(X =2) = - %

Larecta que cerquem té pendent -1/4 i passa per (2,5/2), Podem escriure

y:-lx+b; E:-12+b b b:§+l:3
4 2 4 2 2

1
l'equacio de larectaés Yy = - ZX+ 3

Busqueu €l punt delafuncié anterior que té unarecta tangent paral- ldlaay=x

3 . . L 2X- (2x+)) 1 )
Larectadonada té pendent 1. La derivada de lafuncio anterior €&s y'= ————— = - —, queddna
X X
imatges sempre negatives. No existeix cap punt on larectatangent sigui paral- lelaay=x
16. Fent servir laregladel'Hdpital, calculeu elslimitsquan X® 0O
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